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Funkcijos tolydumas

Pateiksime tris ekvivalenčius funkcijos tolydumo apibrėžimus

Apibrėžimas1 Tegul funkcija y=f(x) yra apibrėžta taške  х0 ir tam tikroje jo aplinkoje. Funkcija y=f(x) yra vadinama tolydžia taške  х0 , jei :

1) egizstuoja  
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2) ši riba lygi funkcijos reikšmei taške х0: 
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Apibrėžimas2 Tegul funkcija y=f(x) yra apibrėžta taške  х0 ir tam tikroje jo aplinkoje. Funkcija y=f(x) yra vadinama tolydžia taške  х0 , jei :  0 egzistuoja teigiamas skaičius , toks, kad 

 х iš taško х0  -aplinkos (tai yra jei х- х0 ) galioja nelygybė  f(x) - f(х0) . 

Apibrėžimas3 Pažymėkime:

 х=х - х0   - argumento pokytis

у= f(x) - f(х0) - funkcijos pokytis 

Funkcija y=f(x) yra vadinama tolydžia taške  х0 , jei be galo mažam argumento pokyčiui х atitinka  be galo mažas funkcijos pokytis


Elementariųjų funkcijų tolydumas

Čia parodysime, kad kiekviena elementari funkcija yra tolydi kiekviename savo apibrėžimo taške.

Racionaliųjų funkcijų tolydumas: 

1. Pastovi funkcija (kostanta)  y(х)=C=const, akivaizdžiai yra tolydi kiekviename savo apibrėžimo taške (pastovios funkcijos riba lygi konstantai kiekviename taške).

2. Funkcija y(х)= х yra tolydi kiekviename taške  х ( tegul 0,  imkime =, tada, jei т  х- х0, tai  f(х)- f(х0)=  х- х0=). 

3. Funkcija y(х)= х2 = х х yra tolydi kiekviename taške х kaip dviejų tolydžių funkcijų sandauga.

4. Naudojantis induktyvumu (pagal p. 3) funkcija  y(х)= хn = хn-1 х yra tolydi kiekviename taške х kaip dviejų tolydžių funkcijų sandauga. Dėl tos pačios priežasties tolydi y(х)= аnхn, kur аn=C=const. 

5. Racionali funkcija 
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 yra tolydi kiekviename taške  х kaip tolydžių funkcijų suma.

6.  Funkcija 
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 yra tolydi kiekviename taške  х , kur vardiklis nelygus 0, kaip tolydžių funkcijų dalmuo .

Rodiklinės funkcijos tolydumas:  
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Reikia įrodyti, kad  
[image: image6.wmf]0

0

lim

x

x

x

x

a

a

=

®

. 

Nagrinėsime skirtumą  
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. Šis skirtumas -  be galo mažėjanti funkcija, kai  х х0, vadinasi, ах 
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Logaritminės funkcijos tolydumas:  
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Trigonometrinių funkcijų tolydumas:  

a) 
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 kai  х  х0 (pasinaudojome nelygybe  |sin х || х|)

b) 
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 yra tolydi kiekviename taške х kaip dviejų tolydžių funkcijų kompozicija.

c) funkcijos  
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 yra tolydžios kiekviename apibrėžimo taške е х kaip dviejų tolydžių funkcijų santykis. 
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 Trūki (netolydi)funkcija
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